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Kartkdwka nr 4 z wyktadu
— dzisiaj pojawig sie zagadnienia

Poprzednim razem

= Metoda najwigkszej wiarygodnosci
= Metoda najmniejszych kwadratéw
- Funkcja regresji E(Y[X)

‘ Regresja krzywoliniowa - przyklad

= Syt. W wyniku pomiaru otrzymali$my n par punktéw (X,Y;) i=1,...,n.
Zaktadamy, ze pomiary sg niezalezne, a ich doktadno$¢ moze by¢
rézna (tzn. odchylenia standardowe Y; moga by¢ rézne). Funkcje

m
regresji przyblizamy funkcjg Y = Zej fj (x), gdzie fi(x) to
dowolne funkcje np. wielomiany. i<l
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| Regresja krzywoliniowa - przyklad
= Zapis macierzowy
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Regresja krzywoliniowa — przyktad liniowy

0=(ATBA)'ATBY
= Whniosek: liniowy zwigzek Y i ©.
= Wspétczynniki © tatwe do wyliczenia (odwracanie macierzy)
= Przyktad: regresja liniowa (m=2, f,(x;)=x;, f2(x)=1), dodatkowo
zaktadamy 6,=0,=...=c,Zo,.
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Przyktad: regresja liniowa zwyczajna ‘ Przyktad: regtresja liniowa zwyczajna
= regresja liniowa (f,(x)=x;, f,(x)=1); zakladamy ,=c,=...=c,=a,. 0= (ATBA) AT BY
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Przyklad: regresja liniowa zwyczajna

0 =(ATBA)'ATBY “
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Regresja krzywoliniowa — przyktad liniowy

0=(ATBA)'ATBY
= Whniosek: liniowy zwigzek Y i ©.
= Wspétczynniki © tatwe do wyliczenia (odwracanie macierzy)
= Przyktad: regresja liniowa (m=2, f1(x;)=x;, f2(x)=1), dodatkowo
zaktadamy 6,=c,=...=c,,=a}.

Y =0,f,(X)+6,1,(X)=0,X +6,
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= Jesttoregresja zwyczajna.

= Istniejg tez inne odmiany regresji: klasyczna (nic nie wiemy o o),
wazona (rézne o)), efektywna (uwzglednia takze niepewnos¢ x;).
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‘ Prawo przenoszenia bledow ‘ Prawo przenoszenia bledow
. . . . L . = W naszym przyktadzie
= Dla liniowych zwigzkéw pomiedzy Y i © znajdujemy macierz V) _ p-1
K A o ) C(Y)=B -
owariancji C(®) (¢wiczenia)
0= (ABA'ATBY =TV c@)=(aBA)*ABB [(ABA) AT -
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6,=T)Y, =(ABA)'AT[A B (A7) *ATB] =
E(6)=T; E(Y;) =(A"BA)TAT(AY) = (ATBA)AT(AT) 1 = (ATBA)!
— n oo — var(6,) cov(6,,0,)
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| Paradoks Simpsona Miara jako$ci dopasowania
— — ,,test Chi-kwadrat”
y=1.99x+8.0 Zat. 6; majg r?zklad normalny
y=2.15x-11.75 N AN,
y=-1.0883x+14.117 M= E;HT
= E(M)=n-p — dla rozktadu Chi-kwadrat o n-p stopniach swobody.
= Gdy M > lf‘""’ (n- liczba pomiaréw, p liczba parametréw) to na
poziomie ufnosci y odrzucamy wynik dopasowania.
= Dla regresji liniowej mamy (p=2)
n 2
= Paradoks Simpsona — potgczenie réznych grup moze zmieni¢ M = z (yi —ax —b)
interpretacje wynikéw. Prowadzi to do praktycznych probleméw np. o’
zwigzanych z wyborem kuracji osoby chorej. Rozwigzanie problemu = !
prowadzi do sieci Bayesowskich i teorii grafow i polega na = W praktyce sprawdzamy czy M/(n-2)=1 — prosta dobrze przybliza.
przesledzeniu zaleznosci pomigdzy zmiennymi X, Y i innymi . )
zmiennymi, ktére moga mie¢ wptyw na zmienne X i Y. = M/(n-2)<1 prosta, ale za duze o;; M/(n-2)>1 inna krzywa, za mafe o;
lub niektére pomiary odstajg od prostej.
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